FUNKCIJE JEDNE PROMENLJIVE

· Neka su 
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· Skup 
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 naziva se oblast definisanosti ili domen 
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· Skup 
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 naziva se oblast vrednosti ili kodomen 
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· Za funkciju 
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· Pod realnom funkcijom podrazumeva se svako preslikavanje 
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OSOBINE FUNKCIJA

· Funkcija 
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Grafik funkcije nalazi između dve prave 
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Grafik parne funkcije je simetričan u odnosu na osu 
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Grafik neparne funkcije je simetričan u odnosu na koordinatni početak 
[image: image31.wmf]O

.
ZADACI
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6. Odrediti domen, nule i znak funkcija:
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7. Dokazati da funkcije nisu ni parne ni neparne:
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8. Dokazati da su funkcije parne:
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9. Dokazati da su funkcije neparne:
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GRANIČNA VREDNOST

· Broj 
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4. Odrediti granične vrednosti funkcija:
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5. Dokazati sledeće rezultate
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ASIMPTOTE FUNKCIJE

· Vertikalna asimptota.

Prava 
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· Horizontalna asimptota.
Prava 
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1. Odrediti asimptote funkcija:
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IZVOD FUNKCIJE

· Ako postoji granična vrednost 
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tada kažemo da je 
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Funkcija koja ima izvod naziva se diferencijabilna funkcija .
TABLICA OSNOVNIH IZVODA
	
[image: image220.wmf](

)

yfx

=


	
[image: image221.wmf](

)

yfx

¢

=



	
[image: image222.wmf]const


	
[image: image223.wmf]0



	
[image: image224.wmf]x

a

, 
[image: image225.wmf]R

a

Î


	
[image: image226.wmf]1

x

a

a

-



	
[image: image227.wmf]x


	
[image: image228.wmf]1

2

x



	
[image: image229.wmf]x

a

, 
[image: image230.wmf],01

aRa

Î<¹


	
[image: image231.wmf]ln

x

aa



	
[image: image232.wmf]x

e


	
[image: image233.wmf]x

e



	
[image: image234.wmf]log

a

x

, 
[image: image235.wmf],01

aRa

Î<¹


	
[image: image236.wmf]1

log

a

e

x



	
[image: image237.wmf]ln

x


	
[image: image238.wmf]1

x



	
[image: image239.wmf]sin

x


	
[image: image240.wmf]cos

x



	
[image: image241.wmf]cos

x


	
[image: image242.wmf]sin

x

-




OSNOVNA PRAVILA DIFERENCIRANJA
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IZVOD SLOŽENE FUNKCIJE

· Ako je data složena funkcija 
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IZVODI VIŠEG REDA
· Ako postoji izvod funkcije 
[image: image249.wmf](

)

fx

¢

, on se definiše kao drugi izvod funkcije 
[image: image250.wmf](

)

fx

 i obeležava sa 
[image: image251.wmf](

)

fx

¢¢

. Na sličan način se definišu 
[image: image252.wmf](

)

fx

¢¢¢

, 
[image: image253.wmf](

)

(

)

4

fx

……
LOPITALOVA TEOREMA

· Ako su funkcije 
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ZADACI
Koristeći tablicu izvoda naći prvi izvod sledećih funkcija:
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5. Naći izvod sledećih složenih funkcija:
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7. Odrediti drugi izvod funkcija:
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8. Odrediti treći izvod funkcija:
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Izračunati sledeće granične vrednosti primenom Lopitalove
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10. Neodređenost tipa 
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ISPITIVANJE FUNKCIJA 

Rašćenje i opadanje funkcije
· Neka je funkcija 
[image: image329.wmf](

)

fx

 diferencijabilna na 
[image: image330.wmf](

)

,

ab

, tada na tom intervalu ako je 


[image: image331.wmf](

)

0

fx

¢

>

, funkcija je rastuća,


[image: image332.wmf](

)

0

fx

¢

<

, funkcija je opadajuća.
EKSTREMNE VREDNOSTI FUNKCIJE


Ako postoji okolina tačke 
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Ako postoji okolina tačke 
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Maksimum i minimum funkcije nazivaju se ekstremnim vrednostima date funkcije.
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Dovoljan uslov da bi funkcija  
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ISPITIVANJE TOKA FUNKCIJE

Ispitivanje osobina funkcija i crtanje grafika radićemo kroz sledeće korake:

1. Određivanje domena funkcije.
2. Određivanje nula i ispitivanje znaka funkcije

3. Ispitivanje parnosti i neparnosti funkcije.
4. Ispitivanje ponašanja funkcije na krajevima oblasti definisanosti i određivanje asimptota funkcije

5. Ispitivanje monotonosti i određivanje ekstrema funkcije primenom izvoda funkcije

6. Skiciranje grafika funkcije.
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Presek sa y osom: Funkcija ne seče 
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Znak funkcije: Za 
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Parnost neparnost: 
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. Funkcija nije ni parna ni neparna.
Asimptote: 
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Intervali monotonosti i ekstremne vrednosti: 
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8. Razložiti broj 
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 na dva sabirka tako da je njihov proizvod maksimalan.
Rešenje:
Zadatak se svodi na sistem od dve jednačine 
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Kako je proizvod maksimalan, korišćenjem prvog izvoda 
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. Kako je 
[image: image610.wmf]2

P

¢¢

=-

, dobijena nula prvog izvoda predstavlja maksimum.
Traženi brojevi su 
[image: image611.wmf]18,18

xy

==

.

9. Podeliti odsečak dužine 
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 na dva dela, tako da je zbir kvadrata delova najmanji.
Rešenje:
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. Kako je 
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Traženi delovi iznose 
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10. Koji od pravougaonika obima 
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Rešenje:
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11. Od kartona oblika kvadrata stranice 
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 načiniti otvorenu kutiju maksimalne zapremine. Odrediti zapreminu.

Rešenje:
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