OCHOBHE OCOBMHE PEAJIHE ®YHKLMIE f : D — R (D C RR)

Dyurumja [ je:

1-1-dyukiHja Ful Hrle (Vzy € D)Y(¥az € D) (f(z1) = flz2) = 21 = 22)
e | (Yo, € D)(Vao € D) (z1 # @2 = fay) # flan)).

npeciukasame ckyna Dua B | f: DS E | & | (VYye E)3z e D) f(z) = .

1A : : : 1-1 . :
Hagomena. Axo f: D E, E C R, tana noctoju unsepsna dyuxumja f 1 : E 5 D. Tpadmuy dyuxumja fu f?
CY CHMETPHYHH ¥ OIHOCY Ha CHMETpany nppor u Tpeher kaapanTa, Tj. y OfHOCY Ha MpaBy i = .

[ [TAPHOCT W HEITAPHOCT

napua <> | 1° nomen D je cumeTputaH y ojgHocy Ha Tauky 0
(1j. ako x € D, onpga n —x € D),
2 (Va € D) f(—u) = ()

Hatiomena. T'paduk napre GyHKUHje CHMETPHYaH j¢ ¥ ogHocy Ha y—ocy. MyHKIH]a HHje NapHa ako M caMo ako
HeH IoMeH HUje cHMeTpHYaH y omiocy Ha 0 mm, ako jecte, noctoju 6poj @ uz D takas aa je f(—=z) # f(x).

Henapua < | 1° nomen D je cuMeTpryaH y ofHocy Ha Tadky
(tj. ako z € D, onnau —z € D),
22 Wz e D) f(—z)=—f(=z)

Hatiomena. 'padmii HemapHe GyHKLMje CHMETPHYAH Jé ¥ OIHOCY Ha KOOPAHHATHH NModeTak. PyHKUH]a HHje HenapHa
AKKO 1beH TOMEH Hije cUMeTpHuaH y onHocy Ha 0 1iH, ako jecte, noctoju 6poj © u3 D taxas aa je f(—x) # — f(z).

OTPAHUYEHOCT

Orpaniyena 010310 < | (3m e R)(Vz € D)m < f(x)
OrpaHHYCHA 010300 < | (IM € R)(Vz € D) f (x) <M
orpanuyena “ | (GmeR)(BMeR)(VzeD)ym< flz) < M
& | (AM e R)(Vz € D) |f(z)| < M
| TIEPUOMUHOCT
MepHO/AHYHA < | nmocroju nos3uTHBAH Bpoj w Takas ja 3a cako & uz [

pakn: 4w €D 2 —weDu fla+w) = flz—w) = flx).

Huaitomena. Bpoj w nazusa ce nepron hyuxunje f. Cpaxa neprognuHa dyHKIHja HMA BECKOHATHO MHOIO HMepHOoA.
Ako Mehy THM epPHOAHMA NTOCTO]M HAJMA:H, OH CC HA3HBA OCHOBHHUM IeDHoaoM byHKIHje.

= Tradrs
| Drake
nosutkpsana [, I C D < | (Veel) flz)>0
weratupa na [, [ C D & | (Veel) flz) <0
Haiiomena. Bpoj x ns D je nyaa dynxuuje f ako u camo axo je f(z) = 0. Hynama dynxuuje ogpehene cy Tauxe

npeceka rpaduka dyukumje f ca x—ocom.

| MOHOTOHOCT HA MHTEPBANTY I (I C D)

pacryha na | f/nal | < | (Ve Voo el) (z1 < @2 = fz1) € flz)).
crporo pactyha Ha [ Fitual | & | (Ve e DVeg € 1) (@1 < 22 = fz1) < flx2)).
onajajvha na [ fNwual | & | (Vo el)(Vay €I} (31 <z = fla) = flza)).
crporo onaaajyha ua [ Ffluwal | & | (Vo e (Voo €) (2 < 20 = flz1) > flz2)).

[ KOHBEKCHOCT HA MHTEPBAILY I (I C D)
wonpexcna ua I fumnal <> | 3a npoM3BolbHe T W 2o u3 [ 1 npousnossie bpojene

a1 2 0, g 2 0 Taxse aa je o + ap = 1, saxu
flonzy + aoxs) < ey f(xy) + oz f(z2)

Koukania Ha fNnal 4% | 3a POHM3BOJbHE T1 W T3 U3 1 1 npounssosbHe Opojese
ey =2 0, g = 0 Taxse ga je o + ap = 1, paku
flonzy + apws) 2 an f(z1) + a2 f(22)

Haomena, Axo yMecTo snaxa < () croju snax < (=) 2a coe 21 # T, o > 0, a0 > 0, dyuxupia f je
CTPOro KoHpeKrcHa (KoHkasHa) Ha [




Lid s BALO} ~d Fla) =2

i

= yugnuja [ je [-1-gymiga, u npecnukasa 723 {0} wa R\ {0}

- Dymaga S je manapra: f(—z) = L = -1 = “f(g) z £ 0

— bynxumja [ uuje orpannvcia onoso (M4 HHje 1} OTPANHIEHA), HHTH je OIPANHYCHA OJIO3TO .
— Myuxiumja f Huje nepHoinna.

— yukunja friema nyne; nosutHmIA je 1A (0, +oo), a neratumma a (—oc, 0), XanapGona
= 1 na{—0c0,0} una (0,+00). Oyususia wwje ouamajyha wa 22\ {0}, 1j. wa (—co,0) U

(0, 400!

—fUna (0, +oc); fNna (—oc, 0),

2 f:R— R, f(z) = 22
= Dyuxunja f unje 1-1-dynkusja u npecmikasa R ua CKYT CBHX HeHeTaTHBIMX Bpojea F, .
— Dynxiwja f je napia: f(~a) = (~2)? = 2? = f(z).
—Dynrunja f je orpannuena o10510 ca 0 (wini Guno KOjHM HeraTHBIHM Gpojem): 0 < 22 = f (). Huje
Orpalu4eHa OJI03/0, Ta HH]C HH OF PAHHYCHA,
— Dyuxunja f Huje nepuoamsna,
~ Hyna dynsajc f je 0. Dyuxmwja. f je nosurusma na R\, {0}, 1j. ma (—e0,0) U (0, +00),
— Mynxunja f je crpero pactyha na [0, +oc): 0 < 2 < 3y = e < xF. dyixumia £ je crporo
onajajyha na (—o0,0): 1 < 2 € 0= 22 < 22,
— Mynxnuja f je etporo koneckena Ha J2:

flonzy + anza) = afe? + 2a1apw 20 + asal

a1(l — ag)ed + 20 apmy g + as(l —ay)ed

B alx:f +agm% —ajaz(r) —x2)? < ar flzi) + az f(xa)

saol +az =1 ar,az >0,z # 2.
HAOMEHA. Mete ocoGune n crmuan rpaiuk Hmajy coe dyurpje T — 22 2 € R, ne N,
3. F: Ry = R f(2) = /& RBF =[0,4+0)
- Mynkunja f je 1-1-drynxinja, 1 npecnikara Rg‘ Ha RO‘
— Mynxunja f nuje napua, waty je HaNapHa (JIOMCH joj HAje CHMETPHYAH Y ofiitocy HA ).
— Dyuxumja f je orpamnvena onoso: 0 < VT, T € Rg alli HHjC OTPAHHICHA 010370 (114 HHje
HH OTpaHHycHa), I 5zl
—Dyuknnja f HHje nepHoHyNa,
—Hyna dyuxnmja f je 0; nosurueia je na (0, +c0): 0 < /z, akojex > 0.
S TmRE =0, +o0).
- fMina [0, +o0).
HAMOMEHA. Mete ocofnie u cnnyan rpadUr HMajy coe ynKIHje = — YT, x 2 0,n € N, | o
ORI E o v B o) R F

— Uyuknmja f je Gujerumja; f : R 1?3‘1 A, =
= Mynkumja f je nanapna: (—z)% = —z3,

= Dynxunja £ je orpanuuena ojnoo (na umje vt orpanuycia), HHTH j¢ OrpaiHycHa 010310,

= Pynkumja f e nepuonna,

— Hyna dynxuuja £ je 0; nosurusna je ua (0, +eco): ako je 0 < z, omaa je 0 < =%, ncratnpna

Jena (—oo, 0): akojex < 0, owaje 2% < 0,

-fTua R

= fMua (—ec, 0); fUna [0, 4+-00).

HAIOMEHA. Hete ocobHite n cnnyal rpadui umajy coe hyrkijc 2 — #2'-lzeRneN.

5. f:R— R f(x) = /T (Yoopeaury ocobHiic one bymwiwje ca ocobunama dynxuuje @ — 23 )

— Dynrnmja f je dujesimja; f: R }ﬁ! R,

— Dyaxumja f je namapra: ¥—z = — ¥z,

= Dyurimja f wije orpanmdyena o030, THTH Je orpaiisyena ofiosro (ma unje uu OrpaHHuEla).
— ynknmja [ unje nepuosintma.

= Hyna dyusiga f je 0; nossrasma je 1 (0, +00): akoje 0 < =, omra je 0 < ¥Z; neratunin
Jena (—oc,0): akoje z < 0, oipa je ¥F < 0.
~f TR,

~ fUna (—oco,0]; frua [0, 4o0).
HATIOMEHA. Hete ocofune W civan rpauk uMajy cre pynukumje z — *"-Yz z € R,n € N,



6 f:R—R flz) =a"{a>0a#1)

I [ y=b¥ (bra=1) . Lf"
—thyuknmga f je 1-1-ynrimja, v npecauxkasa R na 1 = (0, 4-00). Ui (0<b<a<l)
= MynkiMja f HHje TApHA, HHTH je HATapHa (JIOMeH joj je cHMeTpHUan, amn 3a crako « 7# 0 je ! 4
a~% :I:(Lm). v 4
— dynrigga foje orpauisena odosgo: 0 < a¥, and URjc OrpanMucia oiosro (A HMje HY ; 3

orpalinYelia).

— yrnma S e nepuoiHII.

— thynkumja [ eMa Hyaa B noanTHema je e B 0 < o®, x € R
~Akojea =1, fTua R AxojeO<a <1, | nafi

— fUna i

\\{‘:X O=a=1]

By
X

7. f:RY — R, fle) =log, =, (a>0,a# 1, R = (0, +oc))
— Mynknmja e 1-1-dynxkiuia, v npecnukasa B na R y=logy xfa=b=1) y=loggx fa=1)
— ryuknmja f HHje Mapia, HHTH JC HATAPIGL =4
= ynkimja [ 1Hje orpaitHeea oJlos10, HITH je orpanigeHa o1oaro.
- Mynxupja famje nepHoadITa,
— Hyna yusciggge [ je 1 Axo jea > 1, dynxumja f je nosurisna na (1, +00), a leratnema a
(0,1). Akoje D < a < 1, dynxuuja f je nosurusna ua (0, 1}, a neratusna na (1, +co).
—Arojea> 1, fTimaRY. AkojeO<a< 1, f lma RT. /
—Akojea > 1, frna R Axoje0 <a < 1, fUna 27, £
8. f: R— R, f(x) =sinmz,

Dynnja fowuge 1-1-gynxipga, v npecnikasa A ua [—1, 1.
— Iyuusja £ je Hanapua: sinf—=z) = —sinz, x € R i
~ hyuxumja f je orpannucha; [sinx| €1,z € R \
— Oynkumja f je nepHoMya, ca OCHOBHHM NepHONOM 277, 7
~Hyna gynrumje f uMa Gecronauno muore: kn, k € Z. Oyukimja f je No3HTHEHA Ha CBakoM
op untepsana (2kw, (2k -+ L)), k € Z. Mymkiwmia f je HeraTHRHA HA CBAKOM Ofl HITEpBAIA
((2k 4 1)w, {2k+2)ﬂ') ke Z i
-f Twa [—F +2km, § +2kn),k € Z. f Lua [F +2km, 3T + 2kw], k€ Z. y=wgb‘x e
~fMia [2k7, (2 + 1)),k € Z. fUna [(2k 4+ 1)x, (2k+ 2)xw), k € Z.
9. f: R— R f(x) = cosx,
— Dynxnwja fonuje 1-1-gynxunja, u npecnukana 7 ona [—1, 1],
— hynxuuja f je nappa: cos(—z) = cosz, z € fi.
_g:}nkllh_]lft fj‘t. OrpaHndCH:: |(,0's = Lwe R e = x\-—/z‘:—\\
— MyHEnMja [ je nepHONHIHE, CA OCHOBHHM NepHoioM 27T, 2
— Hyna dynxnmje f uma Geckonautio muoro: 3 + kw, k € 2. Dyimaja f je mosurxena xa

y=logy,x (0<a<i}

Y y=sin x

CRAKOM O HHTchima (—— + 2kn, T 53k 2k'n'} ke Z (l?ylikuﬂja [ je neratnsna na crakoM y L=cos X
- —— - ¥ e - .n""h-. o f““- ~
Ol HITEpBANa { Ly T e + Amr; [S=an S — :r"-._,/ g x
—f Tua [({2k + L)x, (2k —]— Dl ke Z f | (2km, (2k+ 1)), ke Z z
~fOma [—Z + 2km, T +2kn) k€ Z, fUna [F +2km, 2 + 2w, k € Z.
0. f: R\{% +L1r|k€2’}-—+Rf(m)_.tgm
—Dynxiuja f uuje 1-1-ynximja; f npecnukasa R\ {2 + ki |k € Z} ua R
— hynknumja f je nanapa: tg{ —z) = —tgr, x € R\% + k| k€ Z}.
— hynkuja [ HHje OrpanHYeHa o103/10, HUTH je OTPAHHYEeHA OI03ro. y
— ynknMja f je neproiMUlE, Ca OCHOBIIMM IICPHOLOM . tg x
— Hyna dyniitje [ nma Geckottaniio mitoro: ki, k € Z, Myuxuja [ jo HOSHTHBIA Ha CBAKOM
T
oJ1 HITepBana (k?r, 3 + k?r), k € Z. (bynxumja f je HCraTHBIA HA CBAKOM OJL MHTEPRANA
-3 X
{ug-r- kw,m),kez. 2
-f Tna (—% +2km, § + 2km), k € Z, (anu f unje pactyba na cnom oMeny, Koju je yiHja
ORUX HHTEPRANA).
b "
- fUa (kr, > +hr), k€ Z fm (—-2— + ko k) K € Z.
1. f: R— R f(z) = arctg =,
— Myuknpja fje 1-L-gyknmja; f npecancara 1 na [ Byt Y
— Dyuxnuja [ jo nanapia: arctg(—x) = —arctgz, x € 1, 2
— hyuxiwja f je orpanmvcna: | arctgz| € 5. y=arctg x
— wHEIH]A [ HUje NePHOIHYHA, e
— Hyna dymunje f je 0. Myoxumga f je nosurueia ia (0, +00), a ncratusia ua {—oo, 0.
—f T na R, —~JT/2
— fria (0, +oe). fUa (—oo, 0),




e Hajucinhu Tun npotnema jo: Hetw@atu ocobune raypiiatin Fpagdur dhyucyuje y = f(x), rae je Flz) nexw uapas, Hapanio,
tanoberen camo uspasa f (&) mmje sanara dynrima, jop HHCY 3a0ATH ToMeN B KOAOMCH; /T 32 JIOMCI {0OACT I HNHCAHOCTH), AKO HujE
APYTANKC PEIEHO, YIHMAMO CKYTT CRHX PCaIHITY Gpojesa = 3a koje uapas f(x) uMa cmuena, Tj. 2a KOJ¢ CY CBE ONCPAIlje KOje yUeCTRYjy ¥
opMHpalby TOT H3PA3A HIBOULUBE, & 33 KOAOMEH (CKYN BPEHOLTH), 4K HHjE JIPYravuje peueHo, YauMamo ckyn & peaniix Spojesa.

Koprerehn rpadur G ¢ dyusumge £, tat jeinauntom y = f{z), naxo ce Mory nauprati rpaduim PAIHHX APYrux QiyHELHja.

y=f(z+c)

Axojee = O, rpadur y = f(x + c) no6ujamo Tparcnanmjom u yl R

rpapuxa G ¢y eMepy x—oce,

Axojec < O, rpapux y = f(x -+ ¢) 106ujamo Tparcaimnjom y=ix) “e) fe<0i

rpadinka GJr ¥ CMEPY CYNPOTHOM O} CMCPa T—0Ce, ;

v=f(a)+e TR

Akojee = 0 rpadux y = f{x)+caobujamo Tparcraisjon ! :

rpadiia Gy y eMepy y—oce. i |

Axojee < O, rpadguky = f(x) + c oGujamo Tpanenaimiom

rpadiiiia Gy y cMepy cympoTHOM o)1 cMepa 1 —oce.

y = |f(=}|

Tpadu y = |f(x)] aoBujamo Taxe wro neo rpadmxa Gy Y
KOJH €CIRUTAIN MCROJL Z—o0ce (MMd HeraTHBHE OPIHHATE) 2
HPCCTHKAMO CHMETPHYHO ¥ OTHOCY Ha T—0cy.

y = f(lx[) 4
Ppagui y = f(lz{} tobujaMo Taxo wro fico rpadmia Gy

KOJH €C Nataan JIeCHo 01 Y—oce (MMa NOBHTHEHE anciiee)

MPCCITHEAMS CHMCTPHYHO Y QJIHOCY Ha H—ocy.

® Muncapua gynusja: f : R — R, f(z) = aw + b(e,bE R, a #= 0.

- Oynxidja fje Gujexumja ckyna R ua ceBe u imena misepsia ynrimja

L

y=ftlxl)

M
=

iR 1T,j Ruamajeca f~Yz) = %2, e ;?"

- Akoje b # 0, dynkumja £ unje napua, unri je uenapHa. Ako je b = 0, Y ¥ yw;xg—b
Nuicapia gynkumia je ucnapHa, A

~ hynxugja f wije orpannticHa o010, HHTH je OTPAHNYCHA OJIo3re (Ta Hije
1H OTpattiienal.

— Myurimja f uuje nepuoamyia.

- Hyma dyurimje f je —%. Axojea > 0, dynxumja f je noswrHsna ma |
(—ﬁ, —I-oo), HETaTHRHA Ha (—oo, —%) Axo je e < 0, dyuxuuja f je

TOIHTHEHL Hi (—0:), - %) , HETATHRHAA Ha (— g. +oo). b
—Axo je a > 0 diysrumja je crporo pactyha 1a cnom nomeny: f T I ako je
a < O hynkiuja f je crporo onajtajyha ma cnom gometty.

= Dynrnyja [ je n kolpexena ¥ konkaena 1a K,

= Pradune deaisiie £ 30 npana oppehes taukana (0, 5) u (—- fi 0y,

" s i
@ Kapaxrepuetiiim nonoxajn rpaduka koanpatie dynxunje: £ : R —s R, fiz) = ax® + bz + a(a,b,c e R,a##0)

v ¥ ami 1
= 2 =]

\ }|J>n/ ko/ D=g
\\/ : X .
¥ ¥ =il X -

: =0 PR
‘;J:'-(J D=0 h<i
\ X / 1 x




