REDOVI SA POZITIVNIM CLANOVIMA ( KRITERIJUMI)

Posmatrajmo brojnired a,+a, +a, +....... +a,+.... = z a, sa pozitivnim ¢lanovima.

n=1

n
Suma reda S,= a;tartaz+...+ta,= z a, je parcijalna suma.
k=1

Trazimo lim S, .

n—>0

Ako dobijemo lim S, =S (broj) onda red konvergira, a ako je lim S, =% oo ili ne postoji, onda red divergira.

n—>0

KoSijev ( Cauchyev) kriterijum

Potreban i dovoljan uslov da red Z a, konvergira jeste da za proizvoljno & >0 postoji prirodan broj N = N(¢&)

n=1

S. =S

n+p n

takoda za n>0A p >0 vazi:

<&

TEOREMA: Ako red z a, konvergira, onda je lima,k =0, to jest ako je lima, # 0 onda red sigurno ne konvergira.

n—»ow
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Poredbeni Kriterijum :

0 0
Vazi za dva reda Z a, i Z b,
n=1

n=1

1) Ako je a,<b, onda a) an konvergentan = Zan konvergentan

n=1 n=1

b) Zan divergentan = an divergentan

n=1 n=1

.. . b 2 i
ii) Ako je m<b”—+l onda a) » b, konvergentan = > a, konvergentan
a

n n n=1 n=1
b) Zan divergentan = an divergentan

n=1 n=1

iy  Akoje lim Z" -

M, (M=#0)M je konacan broj onda redovi istovremeno konvergiraju ili divergiraju

o0

Ovde se najceSce za uporedjivanje koristi red ; ovaj red za k>1 konvergira, a za k< 1 divergira

k
n=1

Dalamberov Kriterijum

an+1
an

Ako za red z a, postoji lim =r onda vazi:

n—»0

n=1
- za r>1 red divergira
- zar=1 neodlucivo
- za r<1 konvergira



KoSijev koreni kriterijum:

Ako zared toji lim ¢ = p onda vazi :
0z ;an postoji ,,Lm‘/a"| p vaz

- za p>1 red divergira
- zap=1 neodlucivo
- za p <1 konvergira

Rabelov Kkriterijum:

al’l

Ako za red Zan postoji lim n( —1) =t onda :

n=l1 a

n+l
-za t>1 konvergira

-za t=1 neodluciv
-za t<1 divergira

Gausov Kkriterijum:

o0
Ako za red z a, sapozitivnim ¢lanovima postoji:

n=1

i:/1+ﬁ+o(
n

n+l

1) za Ve>0 tada:

l+¢
n

1) Ako je 4> 1 red konvergira
i1) Ako je A< 1 red divergira

111) Ako je 1=1 tada { za y>1 red konvergira }

za p<1 red divergira

KoSijev integralni kriterijum:

Ako funkcija f(x) opada, neprekidna je i pozitivna, tada red Z f(n) konvergira ili divergira istovremeno sa

n=1

integralom J- f(x)dx
1



